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@ Definition: (harmonische Funktion)
Sei u € C?(R™) eine zweimal stetig diff'bare Funktion, welche die Laplace-Gleichung

Au=0

erfullt. Dann heiBt u© harmonische Funktion.
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@ Satz: (Mittelwert-Eigenschaft harmonischer Funktionen)
Sei U c R” eine offene Menge. Ist u € C2(U) harmonisch, dann gilt fiir jede Kugel

Bx,r)cU
u(x)=][ udS=][ udy.
0B(x,r) B(x,r)

Dabei bezeichne £ die Mittelung iiber der Sphire oder der Kugel:

][ - vol(Bl(x,r))/m
Dfiia (ol Tl A Tl g0

() = S. W (:i) A gl?\ s g w (% ‘-w-'i\ AS(i)
LQ 23 o R 0.<)

- Deoan &;9.(—,
c(' ()

- SD DaR+e2) T Aw)
Ro, 4N



')3(:.1'\ 7
i Do dsgy - L Bupd
VRIE ¢) u "~ TRED R

Koo Wb @ Fewshat () es 4

o\ = L:.. 83 = L;'» h(")e\f s Lgf\
L(L\ { <o 1 {-00 f??.(ﬁ;q P "

e Pl Qo rinaten - ‘b.nub.qz
Sztx‘c: A7 . g [—S

° PREK S

o dsdy § ds

Al et
= ) g nol(wn) S As

= KW P w~R)

. %‘.L L;LJJ(. ,L. ‘nﬂal w«(’ -TWJO .
2y —— w Ay =
Wi ) = A g@(ﬁ“\ I S’E—s

@ Satz: (Losung des Dirichlet-Problems der Poisson-Gleichung)

w dy =

Sei u € C?(U) eine Losung des Dirichlet-Problems der Poisson-Gleichung. Dann
lasst sich w in der Form

U(X)=/8Ug(y)g—(j(x,y) dS(Y)+/Uf(y)G(x,y) dy (xeU)

darstellen. f und ¢ sind die rechte Seite, bzw. \Randbedingung des Dirichlet-
Problems.
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