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Eine Menge I hieB induktiv, falls @ € I und fiir alle x € [, ist auch 2 U {z} € [I.

La
(35) Sei X = (X, <) eine linear geordnete Menge. Eine Teilmenge 2 € X heilit Z ordnungsinduktiv (in X), hk%: “5 C;ﬂ‘ VO u S{ '\L\ﬂ!-'\\ﬁzdvs l.l-'\_ﬂq \JL_,'L\*U' “

falls filr alle z € X gilt: wenn {z € Xz <z} C Z, soist r € £,

Wir sagen, dall (X.<) das Prinzip der Ordnungsindubtzoan erfiillt, falls fiir jede ordnungsinduktive
Teilmenge Z C X gilt, dall 2 = X.
Zeigen Sie. dafi (N,C) das Prinzip der Ordnungsinduktion erfiilt, Kennen Sie Beispiele von linear
geordneten Mengen, welche nicht das Prinzip der Ordnungsinduktiomerfiillen?
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(33) Sei X = (X, <) eine linear geordnete Menge. Eine Teilmenge Z C X heillt Z ondnungsinduktiv (in X ), - I L { T
falls fiir alle r € X gilt: wenn {z € X; 2 <z} C Z,s0ist x € Z. c - { | + %L}Q‘—l 4"& J EL"\L«- g F VD 33“ : l L"‘\ae . )
Wir sagen, dafl (X, <) das Prinzip der Orvdnungsinduktion evfiillt, falls fiir jede ordnungsinduktive Q < "L,_"\ :
Teilmenge Z C X gilt, da8 Z = X. d.a\ [M (I Q {N ﬂ’\d»/ Vo

Zeigen Sie. daB (M, C) das Prinzip der Ordnungsinduktion erfiillt. Kennen Sie Beispiele von linear — _)
geordneten Mengen, welche nicht das Prinzip der Ordoungsinduktion erfiillen?

Eine Menge [ hiefl induktiv, falls @ € I und fiir alle x € I, ist auch 2 U {z} € I.
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1.1 Definition. r[u| := {v € Def(r) | vru}.

Die oben angesprochene Verallgemeinerung von Ordnungen, die dem Prinzip
vom kleinsten Element geniigen. lautet nun:

1.2 Definition. Die Relation r st fundierte Relation tiber der Menge a und
(a,r) ist eine fundierte Struktur :<> (a,r) ist eine bindre Struktur, in der die

folgende Variante des I“Ii]lzipﬁ vom kleinsten Element gilt:
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Die oben angesprochene Verallgemeinerung von Ordnungen, die dem Prinzip

vom kleinsten Element geniigen, lautet nun: %

1.1 Definition. r|u| := {v € Def(r) | vru}. CA ).-_«_-’__ ) L\_&}Jr//‘ﬁ Héﬂﬂ_r{i %C«.U < .—‘P‘KL:_—
3 A

1.2 Definition. Die Relation r ist fundierte Relation tiber der Menge a und

(a,r) ist eine fundierte Struktur <+ (a,r) ist eine bindre Struktur, in der die ’:‘b E+IN ITTON) CA ) 4) /j

folgende Variante des Prinzips vom kleinsten Element gilt:

Vo(D#bAbCa— Ju(uebAbnrfu] =0)), .
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1.6 Definition. (i) b ist ein Anfangsstiick von a bzgl. r €$>>
g o 72 < —2
=+ rCaxaANbCaAVu(ueb—rul ChH) "?\V/UC <5 AV%C =

(ii) (b, s) ist ein Anfangsabschnitt von (a,r)

<> b ist Anfangsstiick von a bzgl. 7 und s = r N (b x b).
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1.8 Korollar. (i) Zwischen zwei Wohlordnungen qibt es hichstens einen Iso- EAq V
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morphismaus. .
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(i1) Es gibt keinen Isomorphismus von einer Wohlordnung auf einen ihrer ech- L g A )
ten Anfangsabschnitte. W, » )
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