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8. Ubungsblatt

1. Sei X ein topologischer Raum und A eine abelsche Gruppe. Betrachte die Vor-
schrift

F:Uvr— {f : U — A lokal konstant}/{f U — A konstant}.

Zeige, dass F zusammen mit den natiirlichen Einschrankungsabbildungen eine Prégar-
be von abelschen Gruppen definiert.

Beschreibe ferner die Garbifizierung F* fiir X = {1/n|n € N\ {0}} U {0}, topolo-
gisiert als Teilmenge von R.

2. a) Sei F eine Untergarbe einer Garbe G. Zeige, dass die natiirliche Abbildung
zur Quotientengarbe G/F surjektiv ist und der Kern dieser Abbildung genau F ist.
Folgere die kurze exakte Sequenz

0 —F —G—G/F—0.

b) Umgekehrt sei
eine kurze exakte Sequenz von Garben. Zeige, dass F isomorph zu einer Untergarbe
von G ist, und dass der Quotient von G nach dieser Garbe isomorph zu H ist.

3. Fir
f:Slz{zeC}|z|2:1}—>Sl, 2z 2
bezeichne F := f,Zg die Garbe
Ur—T(f1(U),Zg)
auf St
a) Berechne I'(S', F) und T'(S*\ {1}, F).
b) Bestimme den Kokern der natiirlichen Injektion

Zigt — F, avr— aof.



