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Aufgabe 1:

(a) Finden Sie ein primitives Element des Zahlkorpers Q(v/2,v/3).
(b) Sei K ein Zahlkorper. Finden Sie alle Einbettungen (d.h. alle Ringhomomorphismen)
K — C.

Aufgabe 2:
Sei v € C algebraisch vom Grad d. Zeigen Sie, dass es fiir jedes Element f € Q(«)
eindeutig bestimmte by, ...,bs_1 € Q gibt, sodass

B=by+bia+...+Dby_1a"

also dass Q(«) ein d-dimensionaler Q-Vektorraum mit Basis

(1,a,...,a%h)

ist.

Aufgabe 3:
Fiir eine reell-quadratische Irrationalzahl o = a + bv/d sei o = a — byv/d. Dann heift o
reduziert, wenn a > 1 und —1 < o’ < 0 gelten.

Sei « eine reduzierte reell-quadratische Irrationalzahl mit Kettenbruchentwicklung o =
lag, ay, ...] und vollstdndigen Quotienten c,.
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(b) Schliefen Sie, dass die Kettenbruchentwicklung von « reinperiodisch ist.

(a) Zeigen Sie, dass alle «,, ebenfalls reduziert sind und dass a,, = L— L J gilt.

Aufgabe 4:

Sei d € Z kein Quadrat.

(a) Finden Sie die Kettenbruchentwicklung von v/d + [vV/d].

(b) Zeigen Sie, dass die Kettenbruchentwicklung von v/d von der Form

Vd = L\/Ej,al,az,...,aN_l,QL\/ajJ

ist.
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