UH

Diophantische Approximation

n UnlverSItat Hamburg Dr. Jan Steffen Miiller
DER FORSCHUNG | DER LEHRE | DER BILDUNG SoSe 2013

Ubungsblatt 2 zur Vorlesung Diophantische Approximation, 15. April 2013
Abgabe am 16.04.2013

Aufgabe 1:

(a) Zeigen Sie, dass a = Y > 107*" approximierbar von Ordnung 4 ist.

(b) Zeigen Sie, dass a =), 10" approximierbar von Ordnung 2 ist.

Aufgabe 2:

Zeigen Sie, dass fiir alle e > 0 die Menge
N, = {a € R : a ist approximierbar von Ordnung 2 + €}

Lebesgue-Maf 0 hat.

Aufgabe 3:

Sei n € Z~( und seien oy, ..., «, reelle Zahlen. Beweisen Sie die folgende héherdimensio-
nale Variante des Dirichletschen Approximationssatzes:

(a) Sei Q € Z~1. Dann gibt es py1,...,pp, ¢ € Z mit 1 < ¢ < Q™ und

1
lg; — pi| < = fiirallei=1,...,n.

Q

(b) Ist a; ¢ Q fiireini € {1,...,n}, so gibt es unendlich viele Tupel (p1, ..., pn,q) € Z"
mit ¢ > 1 und

bi 1

o; — <q ~a firalles =1,...,n.
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