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Ubungen zu Stochastische Prozesse

Prasenzaufgabenblatt 12: Besprechung am Montag, 23.01. 06
Aufgabe P 12.1:

Zeigen Sie, dass (mit den Bezeichnungen von Satz MKs4) gilt:

Die ZV Ty, Ty sind unter {Zy=1i, Zy=j} stoch. unabhéngig.

Aufgabe P 12.2:
Begriinden Sie im Beweis zu Satz MKs 5:, warum das jeweilige <, =, — gilt.
Satz: Ist (X;) nach Satz MKs4 aus (p;(0)), (r;) und (g;) konstruiert,
und ist p;(-) die zugeh. UMF, so ex. ¢ := p;(0) fiir alle i,j €I und es gilt:

Gi = py;(0) = —¢; und g :=p;(0) = qry firi#j. (ru=0!)
Beweis: [jeweils h—0, Pi(-):=P(:| Xo=1), 1—e %"= q; h+ o(h)]
(a) e(h) := +P,(>1Sprung in (0,h]) = + P(T1<h) = 3(1—e ") — ¢; <0,
(b) 8;(h) := 55 (=28primge in (0,h], Xp=j) = ;P(S2<h, Xp=j) <

< sP(Ty<h,To<h) ?

= Sker yP(TV<h,To<h|Zy=k) P(Z1=k) ?

= L1 oMy Syl —e )y, 7 M 007
(¢) 3 [pir(0) =pii(h)] = (1= Pi(Xp=1)] =
= 4 [1=(P(T1>h) + hé(R))] 7 = e(h) = di(h) — qi

(d) 7 [py(h) —py(0)] =7 P(X)=3) =
= s P(Ty<h,S>h, Z1=j) + 6;(h) ?

= %Pi(TIShy Z1=j)— %Pi(TléhaTQS h=T1,Z1=j)+6;(h) 7
— q;r;+0"+0 (* wie 5](]1)) .

Aufgabe P 12.3:

Zeigen Sie mit geeigneten Annahmen:
Durch Ableiten der Bedingung (C) p(s+1?)=p()p(f) nach s an der Stelle s=0
ergibt sich die (Kolmogorovsche) Riickwérts-Dgl. |p;;(t) = Zrer pix(0) pri(t) |-




