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Aufgabe 1 (Wolkenkratzer-Garbe)
Sei (X, T) ein topologischer Raum (mit mehr als einem Punkt), sei a € X, und sei G eine
nichttriviale abelsche Gruppe. Rechne nach, dass durch

() G wenn U 3 a ad WU idg wennV >a
= u =
{0} wenn U Fa Py 0 wenn V # a

fiir U,V € T eine Garbe G auf X definiert wird.
Berechne die Halme von G. Ist |G| Hausdorffsch?

Aufgabe 2 (Halme als Gruppen)

Sei F eine Priagarbe von abelschen Gruppen auf X, und sei a € X. Zeige, dass der Halm
F, mit reprasentantenweiser Verkniipfung eine abelsche Gruppe ist.

Das heifit, fiir Keime ¢,v¢ € F, wihle Repriasentanten: f € F(U) und g € F(V) so dass
a €UV und ¢ = p,(f) und ¢ = p,(g). Addiere Reprasentanten:

&+ = pa(flunv + gluav) -

Aufgabe 3
Sei F eine Garbe von abelschen Gruppen auf X, und sei U C X offen. Zeige, dass fiir ein
Element f € F(U) gilt,

f=0 <= FuralleaeUist p,(f)=0€F,.

Aufgabe 4 )
Sei F eine Prigarbe auf X mit Uberlagerung p: |F| — X. Zeige, dass

FU)={f:U—|F| : fstetig, po f=idy}
mit den natiirlichen Einschréankungsmorphismen eine Garbe definiert.

Zeige, dass es einen kanonischen Isomorphismus F, — Fa (a € X) der Halme gibt.



