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Aufgabenblatt 7

Aufgabe 1. Es seien r; bzw. ry die Konvergenzradien der Potenzreihen
Yooz’ bzw. Y > b,z mit Werten in einem Banachraum E.

1. Zeigen Sie, dass aus |a,| < |b,| fiir fast alle v folgt r; > ro.

2. Zeigen Sie, dass der Konvergenzradius der Potenzreihe )72 ((a, +b,)z"
grofler gleich dem Minimum von r; und 79 ist. Uberlegen Sie sich auch
ein Beispiel, wo der Konvergenzradius strikt grofler als das Minimum
ist.

(1+1 Punkte)

Aufgabe 2. Zeigen Sie

" 1 1sin(n + 5z
> con(ve) = 5+ 5 2
—~ 2 2 sin 5%

und stellen Sie eine dhnliche Formel fiir ) )_ sin(vz) auf.
(2+1+1 Punkte)

Aufgabe 3.
Zeigen Sie, dass auf D,.(0) C C gilt

|sinz| <sinhr und |cosz| < coshr

und zeigen Sie, dass diese Abschiitzungen fiir g,(r) 1= sup,ep, (o) | sin(2)| bzw.

92(7) := SUp,cp, (o) | cos(z)| nicht verbessert werden kénnen.
(242 Punkte)

Aufgabe 4. Essei z € C mit |z] < 1. Sei Log der Hauptwert des Logarith-
mus und s, ==Y, _, % fiir n € N. Zeigen Sie

a) Log(1+2) = 3272, (—1)""12

v=1 v

b) 4 (Log(1 = 2)) = 2, sizgn!

n=1 n+1

(242 Punkte)
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