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Sei X eine Menge und d und d’ Metriken auf X. Wir sagen, dafl d und d’ dquivalent sind,
falls fiir jede Menge Z € X gilt: Z ist d-offen genau dann, wenn Z d’-offen ist. Ist der
Begriff der Vollstéindigkeit unter Aquivalenz abgeschlossen? Also: falls d und d’ #quivalente
Metriken auf X sind, ist dann (X, d) vollstéindig genau dann, wenn (X, d’') vollstindig ist?
Geben Sie ein Gegenbeispiel oder einen Beweis.

Sei X eine Menge und d eine Metrik auf X. Die Metrik d heifit beschrinkt, falls eine reelle
Zahl r € R existiert, so daf fiir alle z,y € X gilt, daB d(z,y) < r.

Zeigen Sie: fiir jede Metrik d gibt es eine zu d dquivalente beschrinkte Metrik (s. (44) fiir
den Begriff der Aquivalenz von Metriken).

Sei X eine Menge und d eine Metrik auf X. Die Metrik d heifit Ultrametrik, falls fiir
z,y,z € X gilt:
d(z,y) < max{d(z, z),d(z,y)}-

In der Vorlesung hatten wir die Menge A“ der Funktionen von w nach A betrachtet und
fiir z,y € A% definiert: d(x, z) := 0; falls = # y, so gibt es ein minimales n mit z(n) # y(n),
dann setze d(z,y) := 2-(+1),

Zeigen Sie: die Funktion d ist eine Ultrametrik auf A“.

Sei (X, d) ein polnischer metrischer Raum. Zeigen Sie, dafl die Menge der Gs-Mengen in
(X,d) Kardinalitit 2% hat.

Sei @ < w; eine abz#ihlbare Ordinalzahl. Konstruieren Sie eine abgeschlossene Menge
A < 2%, die Cantor-Bendixson-Rang a + 1 hat.



