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1 (Irreduzibel?)
(14+2+41 Punkte)
a) Es sei p(X) € R[X] ein Polynom dritten Grades. Kann p dann irreduzibel sein?
b) Wann ist ein Polynom ¢(X) € R[X] zweiten Grades irreduzibel? Geben Sie ein explizites Kriterium an.
¢) Wie sehen die irreduziblen Polynome in C[X] aus?

2 (Anwendung der Polynomdivision)
(2 4+ 2 Punkte)

a) Es sei L ein beliebiger Korper und p(X), ¢(X) seien Polynome in L[X], die ein Polynom d(X) € L[X] als
grfiten gemeinsamen Teiler haben. Zeigen Sie, dass es Polynome 7(X) und s(X) in L[X] gibt mit
d=1rp+ sq.
b) Wenden Sie das obige Verfahren an auf die reellen Polynome
p(X)=X3+4X2 -5X, ¢(X)=X*-X3-X%>4+3X -2

3 (Q(v/2,/3) ist einfach!) ( —_—
2 + 2 Punkte

a) Berechnen Sie das Quadrat und das Inverse von v/2 + /3 in Q(v/2 + v/3)

b) Zeigen Sie, dass gilt
Q(v2,v3) = Q(vV2 + V3).



