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1. Es sei G ein Graph mit mindestens zwei Ecken. Man beweise, dass es zwei Ecken von G
gibt, die den gleichen Grad haben.

2. Es sei G ein Graph, in dem jede Ecke hiéchstens den Grad 3 hat. Man beweise, dass eine
Partition V(G) = A u B mit der Eigenschaft existiert, dass sowohl in G[A] als auch in
G|[B] jede Ecke hochstens den Grad 1 hat.

3. Essei G = (V, E) ein zusammenhéngender Graph, der zwei Ecken z und y mit ungeradem
Grad besitzt. Alle anderen Ecken von G mogen geraden Grad haben. Man beweise, dass
es einen Spaziergang vpeivieés . . . €,V mit den folgenden Eigenschaften gibt:

e vy =z und v,, =y
o V= {Uo,Ul,...,Um}
o E={ey,...,enpund |E| =m

4. Ein Turnier ist ein gerichteter Graph, der fiir je zwei verschiedene Ecken u und v genau
eine der beiden gerichteten Kanten (u,v) oder (v,u) besitzt.

Es sei G = (V, E) ein Turnier. Man beweise, dass G einen gerichteten Weg v . . . v,, enthélt,
der jede Ecke genau einmal durchléduft.
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