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Aufgabe P 7.1:

Skizzieren die Übergangs-Graphen zu folgenden Übergangsmatrizen für die
Zustandsmenge I = {1, 2}:

(a)

(
1 0
0 1

)
(b)

(
0 1
1 0

)
(c)

(
0,2 0,8
0,0 1,0

)

Bestimmen Sie für die zugehörigen Markov Ketten (Xn) die Werte
an := P (Xn = 1) für n = 0, 1, 2, . . . mit a0 = 1/0,5/0

und beobachten Sie das langfristige Verhalten.

Aufgabe P 7.2:

Zeigen Sie, dass in jedem W-Modell (Ω,A, P ) jede Indikatorfunktion 1A

eine Zufallsvariable ist, falls A aus A ist.

Aufgabe P 7.3:

(Ω,A) sei ein Messraum, Xi : Ω → IR, i ∈ I := {1, . . . , n}
und Y : Ω → I seien messbare Abbildungen.
Zeigen Sie, dass dann auch die folgende Abbildung S messbar ist:

S : Ω → IR, ω 7→ S(ω) :=
∑Y (ω)

k=1 Xk(ω).

Aufgabe P 7.4:

Ein (echter) Würfel wird zweimal geworfen.

Bestimmen Sie die Verteilung der Augensumme, indem Sie zuerst ein
Modell für das zweimalige Würfeln formulieren und dann die Augensumme
als Zufallsvariable S : Ω → Ω′ darstellen.

Skizzieren Sie die Z-Dichte und die Verteilungsfunktion.

Aufgabe P 7.5: (Reserve)

Über IR := {−∞} ∪ IR ∪ {∞} (den erweitert reellen Zahlen) definiert man
das System der Borelmengen durch IB := AIR(G1) mit G1 := G1 ∪ {∞}.
Zeigen Sie (a) {∞}, IR, {−∞} ∈ IB, (b) IB ⊂ IB,
(c) ĨB :=

⋃
B∈IB{B, B ∪ {∞}, B ∪ {−∞}, B ∪ {−∞,∞}} = IB.

Hinweis zu (b): Good Sets Principle, zu (c): ĨB ist σ-Algebra über IR.


