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Aufgabe 1∗: Zeigen Sie, dass S6 zwei Untergruppen hat, die beide isomorph
zu S5 sind, aber die nicht zueinander konjugiert sind.

Aufgabe 2: Sei n ≥ 3 und T die Menge der Transpositionen von Sn. Zeigen
Sie die folgenden Aussagen.

(i) |T | = n(n−1)
2

(ii) die Ordnung von ab liegt in {1, 2, 3} für alle a, b ∈ T .

Aufgabe 3∗: Zeigen Sie, dass die Diedergruppe D2n genau dann nilpotent ist,
wenn n eine 2-Potenz ist.

Aufgabe 4: Es gilt F (G/Φ(G)) = F (G)/Φ(G) für alle Gruppen G.

Aufgabe 5: Für jede nilpotente GruppeG sind die folgenden Aussagen äquivalent:

(i) G ist zyklisch;

(ii) G/G′ ist zyklisch;

(iii) jede Sylowuntergruppe von G ist zyklisch.

Nur vier der Aufgaben sind verpflichtend.
∗ Dies ist auch eine schriftliche Aufgabe.
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